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 גבולות – 1פרק 
 

 הסבר כללי

 .בסרטון זה הסבר כללי על חישוב גבול של פונקציה 

 

 חישוב גבול של פונקציה בשיטת ההצבה

 .בסרטון זה תוסבר טכניקת הצבה לחישוב גבול של פונקציה 
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 חישוב גבול של פונקציה בשיטת הצמצום

  לחישוב גבול של פונקציה. צמצוםבסרטון זה תוסבר טכניקת 
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 חישוב גבול של פונקציה בשיטת כפל בצמוד

  כפל בצמוד לחישוב גבול של פונקציהבסרטון זה תוסבר טכניקת 
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 השואפת לאינסוףחישוב גבול של פונקציה 

  יצד לחשב גבול של פונקציה השואפת לאינסוףיוסבר כבסרטון זה 
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 שואף לאינסוף  חישוב גבול של פונקציה כאשר 

  כאשר ל פונקציה יוסבר כיצד לחשב גבול שבסרטון זהx שואף לאינסוף 
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 רציפות – 2פרק 

  פונקציה רציפה.בסרטון זה הסבר כללי על 
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x x
f x

x

x x




  
 


  

 

 :xה לכל על מנת שהפונקציה הבאה תהיה רציפ kמה צריך להיות ערכו של הקבוע  .4

 
2 2 2

5 6 2

kx x x
f x

kx x

   
 

 
 

 

 :xעל מנת שהפונקציה הבאה תהיה רציפה לכל  kמה צריך להיות ערכו של הקבוע  .5

 

2 2 3
1

1

2

x x
x

f x x

k x

  


 
 

 

 

 :xעל מנת שהפונקציה הבאה תהיה רציפה לכל  kמה צריך להיות ערכו של הקבוע  .1

 

2 5 3
2

2

2

x
x

f x x

k x

  
 

  
 

 

 

 :xעל מנת שהפונקציה הבאה תהיה רציפה לכל  kמה צריך להיות ערכו של הקבוע  .7

 
2

2 0

0x

x k x
f x

x x

 
 


 

 

בתחום על מנת שהפונקציה הבאה תהיה רציפה  b-ו a יםשל הקבוע ערכםך להיות מה צרי .8
 :הגדרתה

 

 

23

2

1

1 1 1

1
4 1

1

a x x x

f x bx x x

x a a
x

a x




  


     


   
 
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ציה הבאה תהיה רציפה בתחום על מנת שהפונק b-ו aמה צריך להיות ערכם של הקבועים  .9
 הגדרתה:

     

1

1

1

1

1

1 1 0 1

2 2
0

2 4

x

x

x

x x

f x x ln x b x

a x










     

 



 

 

 

על מנת שהפונקציה הבאה תהיה רציפה בתחום  b-ו aמה צריך להיות ערכם של הקבועים  .12
 הגדרתה:

 

 

1

1

2

1

2

1
1

1

0 1

1 2

x

x

x

e

f x ax b x

x x








 


   

  



 

 
 
 

 פתרונות

1) f  2רציפה בנקודהx   2) f  1רציפה בנקודהx    3)  f  1רציפה בנקודהx  ,f 

2xאינה רציפה בנקודה      4) 1k   5) 4k   1) 
2

3
k   7) 1k    8) 1 2a , b   או

2 1a , b  9) 
2 1

a , b
e e

    12) 
3 3

e e
a , b    
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 חישוב נגזרות – 3פרק 

 כללי הגזירה
 בסרטון זה הסבר על הנגזרת של פונקצית חזקה

 גזור את הפונקציות הבאות: .1

  .ג  .ב  .א

  .ו  .ה  .ד

  .ט  .ח  .ז

 

 בסרטון זה הסבר על הנגזרת של קבוע כפול פונקציה

 גזור את הפונקציות הבאות: .2

  .ג  .ב  .א

  .ו  .ה  .ד

  .ט  .ח  .ז

 

 בסרטון זה הסבר על הנגזרת של קבוע

 את הפונקציות הבאות:גזור  .3

  .ב  .א

 

 בסרטון זה הסבר על הנגזרת של סכום והפרש

 גזור את הפונקציות הבאות: .4

  .ב  .א

 

  

  3f x x  7f x x  2f x x

 f x x  3f x x  1f x x

 
1

2f x x 
1

3f x x 
3

4f x x

  32f x x  73f x x  41

2
f x x

 
6

7

x
f x   8f x x  23f x x

 
4

f x
x

 
1

26f x x 

2

3

3

x
f x 

  12f x  
7

8
f x 

  3 22 3 5f x x x x    
3

41 3 2

4 6 4 5

x x
f x x   
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 בסרטון זה הסבר על הנגזרת של פונקצית חזקה מורכבת

 גזור את הפונקציות הבאות: .5

  .ג  .ב  .א

  .ה  .ד
 

 

בסרטון זה הסבר על הנגזרת של 
1

x
  

 ות הבאות:גזור את הפונקצי .1

  .ג  .ב  .א

  .ו  .ה  .ד

    .ז

 בסרטון זה הסבר על הנגזרת של מכפלה

 גזור את הפונקציות הבאות: .7

  .ג  .ב  .א

 

 בסרטון זה הסבר על הנגזרת של מנה

 גזור את הפונקציות הבאות: .8

  .ג  .ב  .א

  .ו  .ה  .ד

 

  

   
3

5 2f x x    
5

3 6f x x    
2

23f x x x 

 
 

3
5

4

x
f x


 

 
4

2 1

3

x
f x




 
3

f x
x

 
2

f x
x

   2

1
f x

x


  3

3
f x

x
  2

1

3
f x

x x




 
2

3
f x

x




 
6

5
f x

x




    5 1 3f x x x       
3

5 1 3f x x x     
43 6f x x x 

 
3 1

1 2

x
f x

x





 

2 1

5 12

x
f x

x





 

2

2

1

3

x
f x

x






 
2 8

1

x
f x

x





 

1
f x

x
  3

3
f x

x

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 פתרונות

 ח.     ז.      ו.      ה.      ד.     ג.      ב.      א.     (1

 ז.     ו.     ה.      ד.     ג.     ב.    א.    (2    ט.   

 ב.      א.     (4    ב.    א.     (3   ט.      ח.   

 ד.     ג.      ב.     א.      (5

   ה.     ד.     ג.      ב.    א.    (1   ה.   

    ב.        א.      (7   ז.     ו.  

 ג.      ב.    א.    (8        ג. 

     ו.      ה.     ד.   

 

 נגזרת של פונקציה רציונלית

  יוסבר כיצד לחשב נגזרת של מנהבסרטון זה 

 

 גזור פעמיים את הפונקציות הבאות:

1.  
2 2 4

2

x x
f x

x

  
  
 

  2.  
2 5 6

2 10

x x
f x

x

  
  

 
 3.  

 

2

2

2

1

x
f x

x

 
  
  

 

4.  
3

2 4

x
f x

x

 
  

 
 5.  

 

3

2
1

x
f x

x

 
  
  

 1.  
3

1

1

x
f x

x

  
      

 

 

 

 פתרונות

1) 
3

4

x
  2) 

 
3

448

2 10x 
  3) 

 

 
4

4 1 2

1

x

x




  4) 

 

 

2

3
2

4 2 24

4

x x

x

 


  5) 

 
4

6

1

x

x 
  1) 

  

 
3

1 3
12

1

x x

x

 


   

23x67x2x1
4

3

x


2

1

x


1

2 x3 2

1

3 x

4

3

4 x

26x621x32x
56

7

x
8

3

6

x


2

4

x


3

x3

2

9 x
0023 4 3x x 

2
3 3

2 4

x
x  

 
2

15 5 2x  
4

2 315 6x x   26 1 2x x x  
23

5
4

x 

 
3

8 1

3

x 
2

3

x


2

2

x3

2

x


4

9

x


 
2

2

2 3

3

x

x x






 
2

2

3 x 
2

6

3x



10 14x    

2
5 1 20 44x x 

   
32 6 18 7x x x 

 
2

5

1 2x 

2

2

5 24 5

5 12

x x

x

 

 
2

2

8

3

x

x 

  

 
2

4 2

1

x x

x

 


2

1

x


4

9

x

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 נגזרת של פונקציה מעריכית

  יוסבר כיצד לחשב נגזרת של פונקציה מעריכיתבסרטון זה 

 

 גזור את הפונקציות הבאות: .1

 .א  23 2 1x x xf x e e e x      ב.  
2 3x xf x e ex  

 .ג  sin xf x e ד.   32 xf x  

 .ה 
2

3 4x xf x    

 

 זור את הפונקציות הבאות:ג .2

 .א  xf x x e   ב.   2 4xf x x e  

 .ג   1 2xf x x    

 

 גזור את הפונקציות הבאות: .3

 .א 
2

x

x
f x

e
  ב.  

1

x

x

e
f x

e



 

 

 גזור את הפונקציות הבאות: .4

 .א   
3

25 1xf x e   ב.   2 2x xf x e e  

 

גזור פעמיים את הפונקציה  .5 
1

xf x e
 

  
 

. 

 

 גזור פעמיים את הפונקציה  .1   
1

2 xf x x e
 

   
 

. 

 

גזור את הפונקציה  .7   
22xf x x e . 

 

 פתרונות

23א.  (1 2 2x x xe e e     .ב 
2 32 3 x xx e e    .גsinxcos x e   .33ד 2 2 xln    

ה. 
2

2 3 3 4 4x xxln ln     2)  .א 1xe x   .ב 42 1 2xx e x   3)  .א
 2

x

x x

e


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ב. 
 

2

1

x

x

e

e 
א.  (4   

2
2 230 1x xe e    .ב

 2 2

2 2

x x

x x

e e

e e








    5) 

1

4

1 2
x

x
e

x

 
 
 

   

1)  
1

4

5 2
x

x
e

x

 
 
 

   7)  
22 24 3 4xxe x  

 

 נגזרת של פונקציה לוגריתמית

  יוסבר כיצד לחשב נגזרת של פונקציה לוגריתמיתבסרטון זה 

 

 גזור את הפונקציות הבאות: .1

 .א     3 4 2 5 1f x ln x ln x ln x      ב.    2 3f x ln x x  

 .ג 
1

1

x
f x ln

x

 
  

 
 .ד    1xf x ln e  

 .ה   f x ln cos x 
 .ו     2 35 2 1f x log x log x  

 

 

 גזור את הפונקציות הבאות: .2

 .א f x xln x  ב.    
2

3 1f x x ln x   

 .ג 
ln x

f x
x

 ד.  
2

2

ln x
f x

ln x





 

 .ה f x ln x x   

 

 גזור את הפונקציות הבאות: .3

 .א  3f x ln x  ב.   23f x ln x 

 .ג  2 2f x x ln x 
 .ד 

 

2

2

1

1

ln x
f x

ln x





 

 

גזור פעמיים את הפונקציה  .4 
ln x

f x
x

 
  
 

. 

 

קציה גזור פעמיים את הפונ .5 
ln x

f x
x

 
  
 

. 
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גזור פעמיים את הפונקציה  .1   f x x ln x . 

 

גזור פעמיים את הפונקציה  .7   2f x x ln x. 

 

גזור שלוש פעמים את הפונקציה  .8   
1

2
2

f x ln x
x

 


. 

 

גזור פעמיים את הפונקציה  .9    2
2 32f x ln x ln x  . 

 

עמיים את הפונקציה גזור פ .12      2 2
f x ln x ln x


 . 

 

 

 פתרונות

א.  (1
3 4 5

2 5 1x x x
 

 
ב.   

2

2 3

3

x

x x




ג.   

  
2

1 1x x



 
ד.   

1

x

x

e

e 
   

tanה.  x   .ו
 

1 10

2 2 1 3xln x ln



1lnא.  (2   x   .ב 

3 1
3 1 6

x
x ln x

x

 
  

 
ג.   

2

1 ln x

x


  

ד. 
 

2

4

2x ln x 
ה.    

1

2

x

x ln x x




א.  (3  

23ln x

x
   

ב. 
6 ln x

x
ג.    2 1xln x ln x   .ד

 

 
3

2 1

1

ln x

x ln x




  4) 

3

2 3ln x

x


    5) 

2 5

3 8

4 .

ln x

x


  1) 

1

x
    

7) 2 3ln x   8) 
 

2

2

4 2x
  9) 

2

2 ln x

x


  12) 

     

 

5 4

42

32 ln x ln x ln x

x ln x

    
  

  

   

 

 

  בחזקת פונקציה של   פונקצית נגזרת של 

  יוסבר כיצד לחשב נגזרת של בסרטון זהx  בחזקת פונקציה שלx 

 

 הבאות: גזור את הפונקציות

1. 
2xy x  2. 2

x

y x 
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3.  1 xy x e  4.  
4x

y ln x 

5. axy x 1.  1
x

y x k   

 

 פתרונות

1)  
2

2xy' x x ln x x    2)  2
1

1
2

x

y' x ln x   3)    
1

1 1
1

xexy' e x ln x
x

 
     

   

4)    
4 1

4
x

y' ln x ln ln x
ln x

 
  

 
  5)  1axy' ax ln x    

1)    
1 1

1 1
12

x
y' x k ln x k x

x kx

 
          
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 נגזרת סתומה – 4פרק 
 

 רטון זה הסבר על נגזרת סתומה.בס 

 הבאות: גזור את הפונקציות

1. 2 5 1x y y    2. 24 10ln x ln y y  

3. x y xy   

 

2מצא את משוואת המשיק למעגל  .4 2 25x y   בנקודה 3 4,. 

 

2xyמצא את משוואת הישר המשיק לגרף הפונקציה הסתומה  .5 y x xy    דרך הנקודה

 1  הנמצאת על גרף הפונקציה. ,1

 

מצא את משוואת הישר המשיק לגרף הפונקציה הסתומה  .1
22 4 1y xx y e ln x    דרך

הנקודה  1  הנמצאת על גרף הפונקציה. ,2

 

2מצא את משוואת הישר המשיק לגרף הפונקציה הסתומה  .7 2xy y x y xy    דרך

הנקודה  1  הנמצאת על גרף הפונקציה. ,2

 

2מצא את משוואת הישר המשיק לגרף הפונקציה הסתומה  .8 3 2 2x yx y e x y    דרך

הנקודה  2  הנמצאת על גרף הפונקציה. ,1

 

מצא את משוואת הישר המשיק לגרף הפונקציה הסתומה  .9
2 2 1xye y y    דרך הנקודה

 0  הנמצאת על גרף הפונקציה. ,2

 

2נתונה הפונקציה הסתומה  .12 2yx y e xy x   . 

0yציה בהן מצא את הנקודות על גרף הפונק .א . 

 מצא את משוואות הישרים המשיקים של גרף הפונקציה בנקודות שמצאת בסעיף א'. .ב

 

10yxגזור את הפונקציה הסתומה  .11 xy . 

 

1yגזור את הפונקציה הסתומה  .12 xx y . 

 

3נתונה פונקציה סתומה  .13 2 0xy y x x   . 

1yבנקודה בה  ''yמצא את ערך  . 
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 פתרונות

1) 4

4

2
5 1 0

5 1

x
y' , y

y


  


 2) 

4

10
2 0

10
2

xy' , y
y

y
y



  



  

3) 
1 2

0 1
2 1

y y
y' , x ,

x x


  


  4) 

3 25

4 4
y x    5) 

1 1

2 2
y x    

1) 
1 4

1
5 5

y x   7) 
1 5

1
5 6

y x   8) 
1 2

1
3 3

y x    9) 
4

2
3

y x   12)  .א   0 0 1 0, , ,  

1yב.  x , y x     11)  0

y

y

y

y
y x

xy' , x ln x x
x ln x x

 

  


   

12) 0

y x

y x

y x

y
x y ln y

xxy' , x ln x y
x y

x ln x y
y

   
 

     
   

 13) 1 
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 כלל לופיטל – 5פרק 
 

    –כלל לופיטל 

 מהסוג רטון זה הסבר על כלל לופיטלבס 
0

0
. 

 מצא את הגבולות הבאים:

1. 
2

23

6

9x

x x
lim

x

 


  2. 

5

25

2 50

2 3 35x

x
lim

x x



 
 

3. 
1 1

n

x

x x
lim

x




 

4. 
3

3

1 2x

x
lim

x



 
 

5. 
4

2 1 5

4x

x x
lim

x

  


 1. 

2

3

7 4

2 1x

x
lim

x

 

 
 

7. 
3 2

1

2 1

1x

x x
lim

x

 


 

8. 

3
1 1

1x

x
lim

x



 

 

9. 
0

1x

x

e
lim

x


 12.  

0
0

x x

x

a b
lim a,b

x


 

11. 
20

1x

x

e x
lim

x

 
 12. 

2

30

2 2 2

2

x

x

e x x
lim

x

  
 

13. 
21

1

2 1x

ln x x
lim

x x

 

 
 14. 

2

2

2

1

1

1x

x
ln

x
lim

x



 
 

  

15. 
 2

0

1

x

ln x x
lim

x

 
 11. 

  2

20

1 1x x

x

e e
lim

x

 
 

17. 
2

2

1

2 3x

x
lim

x x



 
 18. 

x

x

e
lim

x
 

19. 
1

xx

ln x x
lim

e

 
 22. 

 
2

2 3

x

ln x ln x
lim

x

 
 

21. 

1

0

x

x

e
lim

x
 

22. 
20

xx

x
lim

e
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נתון כי  .23
2

2

2
4

2x

ax bx
lim

x

 



 .b-ו a. מצא את הקבועים 

 

נתון כי  .24
2

22

4
7

4x

x ax b
lim

x

 



 .b-ו a. מצא את הקבועים 

 

נתון כי  .25
2

21

2
3

1

a x

x

e bx
lim e

x









 .b-ו a. מצא את הקבועים 

 

 פתרונות

1) 
5

6
  2) 

20

17
  3 ) 1n  4) 4  5) 

1

6
  1) 

3

2
  7) 

5

6
  8) 

3

2
  9) 1  12) 

a
ln

b

 
 
 

  11) 
1

2
  12) 

1

6
  

13) 
1

2
  14) 2   15) 1   11) 2  17) 

1

2
 18)   19) 0  22) 0  21) 0  22) 0   

23) 1 5 4a . , b   24) 12 32a , b    25) 
6 6

3
5 5

a ln , b e   

 

     –כלל לופיטל 

 0 בסרטון זה הסבר על כלל לופיטל מהסוג . 

 

 מצא את הגבולות הבאים:

1. 
1 x

x
lim e

x
  2. 

1

x
lim ln x

x
 

3. 2 x

x
lim x e


 4. 

0x
lim x ln x


 

5.    2

3
9 3

x
lim x ln x


   1. 

3

3x

x
lim x ln

x

 
  

 
 

7. 
5

1 1
x
lim x

x

 
   
 

  

 

 פתרונות

1)   2) 0  3 ) 0  4) 0  5) 0  1) 6  7) 
5

2
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 משהו בחזקת משהו –כלל לופיטל 

  משהו בחזקת משהובסרטון זה הסבר על כלל לופיטל מהסוג. 

 

 מצא את הגבולות הבאים:

1. 
1

1

1

x

x
lim x 


  

2.    
0

0
x

x

lim ax a


 

3.  
2

2

2 4
x

x

lim x






 4. 

2

2

2

1

1

x

x

x
lim

x

 
 

 
 

 

 פתרונות

1) e  2) 1  3 ) 1  4) 2e   

 

     –כלל לופיטל 

 בסרטון זה הסבר על כלל לופיטל מהסוג . 

 

 מצא את הגבולות הבאים:

1. 
1

1 1

1x
lim

ln x x

 
 

 
  2. 2 1

x
lim x x x


   

3. 2 1
x
lim x x x


    

 

 פתרונות

1) 
1

2
  2) 

1

2
  3 ) 

1

2
  
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 החקירת פונקצי – 1פרק 
 

 שלבי חקירת פונקציה

 נקודות קיצון.בסרטון זה הסבר על  .1

 נקודות קיצון.הסבר על המשך הבסרטון זה  .2

 .נקודות פיתולבסרטון זה הסבר על  .3

 .נקודות פיתולסבר על משך ההבסרטון זה ה .4

 אסימפטוטה אנכית.בסרטון זה הסבר על  .5

 אסימפטוטה משופעת.בסרטון זה הסבר על  .1

 

 חקירת פולינום

הפונקציה חקור את  .1   
2

9f x x x . 

 

חקור את הפונקציה  .2  4 32f x x x . 

 

 

 פתרונות

, נקודות חיתוך עם הצירים: xתחום הגדרה: כל ( 1   0 0 9 0, , , , 

נקודות קיצון:    9 0 3 108min , , max 3x, תחומי עליה: ,   9אוx  , 

3תחום ירידה:  9x  :נקודת פיתול , 6 6x, תחום קמירות: ,54  , 

6xתחום קעירות:  .   2)  תחום הגדרה: כלx :נקודות חיתוך עם הצירים ,   0 0 2 0, , , , 

נקודות קיצון: 
27

1 5
16

min . ,
 

 
 

1, תחום עליה:  5x . :1, תחום ירידה 5x . :נקודות פיתול ,

   0 0 1 1, , , :1, תחומי קמירותx   0אוx  :0, תחום קעירות 1x . 

1)  

 
 

2)  
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 חקירת פונקציה רציונלית

חקור את הפונקציה  .1  2

1x
f x

x


. 

 

חקור את הפונקציה  .2 
 

2

2

2

1

x
f x

x



. 

 

חקור את הפונקציה  .3 
3

2 4

x
f x

x



. 

 

הפונקציה  חקור את .4 
 

3

2
1

x
f x

x



. 

 

חקור את הפונקציה  .5 
3

1

1

x
f x

x

 
  

 
. 

 

חקור את הפונקציה  .1 
3 2

2 1

x x
f x

x





. 

 

 

 פתרונות

0x: כל ורציפות תחום הגדרה( 1  ,נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -זוגיות: לא זוגית ולא אי

 1 0xאסימפטוטות: , ,0  ,0y ת קיצון: , נקוד 2 0 25max , 0עליה:  , תחום. 2x  , 

0xתחום ירידה:    2אוx  :נקודת פיתול ,
2

3
9

,
 
 
 

3x, תחום קמירות:   , 

0xתחום קעירות:    0או 3x .   2) 1: כל ורציפות תחום הגדרהx   , זוגיות: לא זוגית

נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -ולא אי 0 1xאסימפטוטות: , ,0   ,2y ת קיצון: , נקוד

 0 0min 1xעליה:  , תחום,    0אוx  :1, תחום ירידה 0x   :נקודת פיתול ,
1 2

2 9
,

 
 
 

 ,

1xתחום קמירות:     או
1

1
2

x   :תחום קעירות ,
1

2
x .    

2x: כל ורציפות תחום הגדרה (3   ,נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -זוגיות: אי 0 0, ,

2xאסימפטוטות:    ,y xת קיצון: , נקוד   12 27 12 27min , ,max , תחום , 

12xעליה:     12אוx  :12, תחום ירידה 2 12x     :נקודת פיתול , 0 0, ,

2תחום קמירות:  0x    2אוx  :2, תחום קעירותx    0או 2x .    

1x: כל ורציפות תחום הגדרה (4   ,זוגית,-זוגיות: לא זוגית ולא אי 

הצירים: נקודות חיתוך עם  0 1xאסימפטוטות: , ,0   ,2y x , 
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ת קיצון: נקוד
27

3
4

max ,
 
  
 

3xעליה:  , תחום    1אוx   :3, תחום ירידה 1x    ,

ודת פיתול: נק 0 0x, תחום קמירות: ,0  :1, תחום קעירותx    1או 0x  . 

1x: כל ורציפות תחום הגדרה (5  ,זוגית,-זוגיות: לא זוגית ולא אי 

ים: נקודות חיתוך עם הציר   0 1 1 0, , ,  , :1אסימפטוטותx  ,1y  ,אין נקודות קיצון ,

, נקודת פיתול: xכל תחום ירידה:  
1

3 1 0
8

, , ,
 
  
 

3, תחום קמירות:  1x   1-וx  ,

3xתחום קעירות:     1או 1x  .   1) 1: כל ורציפות תחום הגדרהx  , 

נקודות חיתוך עם הצירים:  0 1xאסימפטוטות: , ,0   חור בנקודה ,
1

1
2

,
 
 
 

, 

ת קיצון: נקוד   0 0 2 4min , ,max , 2עליה:  , תחוםx    0או 1x   1אוx , 

2תחום ירידה:  1x     1או 0x  1: , תחום קמירות, אין נקודות פיתול 1x    או

1x  :1, תחום קעירותx  . 

 

 

1)  

 
 

2)  

 

3)  

 

4)  
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5)  

 

1)  

 
 

 

 

 חקירת פונקציה מעריכית

חקור את הפונקציה  .1  xf x x e . 

 

חקור את הפונקציה  .2 
1

xf x e. 

 

הפונקציה  חקור את .3   
1

2 xf x x e . 

 

חקור את הפונקציה  .4 
22xf x xe. 

 

 

 פתרונות

נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -זוגיות: לא זוגית ולא אי, x: כל ורציפות תחום הגדרה( 1

 0 1, , :אסימפטוטותy xת קיצון: , נקוד 0 1max ,0עליה:  , תחוםx  , 

0xתחום ירידה:   ,כל תחום קעירות: , אין נקודות פיתולx.    

0x: כל ורציפות תחום הגדרה (2  ,זוגית,-וגיות: לא זוגית ולא איז 

0xאסימפטוטות: , אין נקודות חיתוך עם הצירים:  ,1y אין, ת קיצון:, נקוד 

21, נקודת פיתול: xכל  תחום ירידה:

2
,e 

 
 

0, תחום קמירות:  5 0. x    0אוx , 

0תחום קעירות:  5x . .   3) 0: כל ורציפות תחום הגדרהx  ,זוגית, -זוגיות: לא זוגית ולא אי

נקודות חיתוך עם הצירים:  2 0, , :0אסימפטוטותx  ,3y x , 

ת קיצון: נקוד   1 2 12 4 1/min , e ,max ,e1עליה:  , תחוםx    2אוx , 

1תחום ירידה:  0x    0או 2x  :נקודת פיתול , 2 50 4 1 6 .. , . e, 
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0תחום קמירות:  4 0. x    0אוx  :0, תחום קעירות 4x . .    

נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -זוגיות: אי, x: כל ורציפות תחום הגדרה (4 0 0, ,

0yאסימפטוטות:  ת קיצון: , נקוד
1 1

2 2
1 1 1 1

2 2 2 2
min , e ,min , e

    
    
   

, 

עליה:  תחום
1 1

2 2
x   :תחום ירידה ,

1

2
x    או

1

2
x , 

נקודת פיתול:      3 2 3 20 0 3 4 3 4 3 4 3 4/ /, , / , / e , / , / e  , 

3תחום קמירות:  4 0/ x   3ו א 4x / :0, תחום קעירות 3 4x /   או

3 4x / . 
 

 

 

1)  

 
 

2)  

 
3)  

 

4)  
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 חקירת פונקציה לוגריתמית

חקור את הפונקציה  .1 
ln x

f x
x

. 

 

חקור את הפונקציה  .2 
ln x

f x
x

. 

 

ציה חקור את הפונק .3 
1

2
f x ln

x



. 

 

חקור את הפונקציה  .4 f x xln x. 

 

חקור את הפונקציה  .5   
2

2 3f x ln x ln x  . 

 

חקור את הפונקציה  .1  24 4 3f x ln x ln x  . 

 

 

 פתרונות

0x: כל ורציפות תחום הגדרה( 1  ,נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -יזוגיות: לא זוגית ולא א

 1 0xאסימפטוטות: , ,0  ,0y , ת קיצון: נקוד 1max e , / e0עליה:  , תחום x e  , 

xתחום ירידה:  e פיתול: , נקודת  3 2 3 23 2/ /e , / / e , :3תחום קעירות 20 /x e  תחום ,

3קמירות:  2/x e   2) 0: כל ורציפות תחום הגדרהx  ,זוגית,-זוגיות: לא זוגית ולא אי 

 נקודות חיתוך עם הצירים: 1 0xסימפטוטות: א, ,0  ,0y ת קיצון:, נקוד  2 2max e , / e, 

20 :עליהתחום  x e  , :2תחום ירידהx e , :8נקודת פיתול 3

8 3

8 3/

/

/
e ,

e

 
 
 

, תחום קמירות: 

8 3/x e , :8תחום קעירות 30 /x e .   3) 2: כל ורציפות תחום הגדרהx  , זוגיות: לא זוגית

נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -ולא אי
1

0 2
2

, ln
 

 
 

 , 1 2x, אסימפטוטות: ,0 , 

0x: כל ורציפות תחום הגדרה (4. ת פיתולונקוד, אין xכל עליה:  אין נקודות קיצון, תחום  ,

נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -זוגיות: לא זוגית ולא אי 1 אסימפטוטות: חור בנקודה , ,0

 0 ת קיצון: , נקוד,0
1 1

min ,
e e

 
 

 
עליה:  , תחום

1
x

e
 :תחום ירידה ,

1
0 x

e
 , 

0x: כל ורציפות תחום הגדרה (x   .5כל תחום קמירות: ות פיתול, נקודאין   ,יות: לא זוגית זוג

נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -ולא אי   3 0 0e , , e, , :0אסימפטוטותx ,  

ת קיצון: נקוד 1 4min e , 1עליה:  , תחוםx e :10, תחום ירידה x e  , 

נקודת פיתול:  1 3, , :1תחום קעירותx  :0, תחום קמירות 1x     
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0x: כל ורציפות תחום הגדרה (1  ,נקודות חיתוך עם הצירים: זוגית, -זוגיות: לא זוגית ולא אי

   1 5 0 50 0. .e , , e , ,0ות: אסימפטוטx ת קיצון: , נקוד 1 2 4/min e ,1עליה:  , תחום 2/x e , 

1תחום ירידה:  20 /x e  :נקודת פיתול , 3 2 0/e 3תחום קעירות: , , 2x / :תחום קמירות ,

0 3 2x /     
 

 

 

1)  

 
 

2)  

 

3)  

 

4)  
 

 
5)  

 

1)  
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 חקירת פונקציה עם שורשים

חקור את הפונקציה  .1 
2

1

1
f x

x



. 

 

חקור את הפונקציה  .2   3 2 1f x x x . 

 

חקור את הפונקציה  .3   
2

3 2 1f x x . 

 

חקור את הפונקציה  .4  3 2 1f x x . 

 

 

 פתרונות

, נקודות חיתוך עם הצירים: x: כל ורציפות תחום הגדרה( 1 0 0yאסימפטוטות: , ,1 , ת נקוד

קיצון:  0 1max 0xעליה:  , תחום,  :0, תחום ירידהx  :נקודת פיתול ,

1 1 1 1

2 21 5 1 5
, , ,

. .

   
      

   
תחום קעירות: , 

1 1

2 2
x   :תחום קמירות ,

1

2
x     

 זוגית,-זוגיות: לא זוגית ולא אי, x: כל ורציפות תחום הגדרה (2

 נקודות חיתוך עם הצירים:   0 0 1 0, ,  ת קיצון:אין אסימפטוטות, נקוד, ,

   2 5 0 326 0 0max / , . ,min 0 :עליהתחום , , 2 5x /  , :0תחום ירידהx   2או 5x / ,

נקודת פיתול:  0 2 0 41. , . :0, תחום קמירות 2x .  , :0תחום קעירות 2 0. x    

0xאו  .   3) כל ורציפות תחום הגדרה :x :נקודות חיתוך עם הצירים , 0 1, ,   1 0 1 0, , , ,

: אין אסימפטוטות, נקודות קיצון     1 0 1 0 0 1mi n , , m i n , , max ,1עליה:  , תחום 0x   

1xאו   :1, תחום ירידהx    0או 1x  תחום קמירות: לכל ת פיתולונקוד, אין ,x . 
נקודות חיתוך עם הצירים: זוגיות: זוגית, , xכל : ורציפות תחום הגדרה (4

     0 1 1 0 1 0, , , , ,  ,ת קיצון: אין אסימפטוטות, נקוד 0 1min ,0עליה:  , תחום 1x   או

1x  :1, תחום ירידהx    1או 0x   ,ות פיתול: נקוד   1 0 1 0, , ,, 

1תחום קמירות:  1x   :1, תחום קעירותx    1אוx . 
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1)  

 
 

2)  

 

3)  

 

4)  
 

 
 

 

 


