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  הלמה של שוורץ

  הלמה של שוורץ

ªª יח כי f z הולומורפית ב- D כי לכל ו) הפתוח (עיגול היחידה 0,1 D 0,1z   

מתקיים   1f z   ו-  0 0f י . אז f z z  לכל D 0,1z.  

  אחד משªי התªאים הבאים: םבªוסף, אם מתקיי       
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  שאלות
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כאשר  1g z  קציה ההופכית שלªזו הפו g z 
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ªª יח כי f z הולומורפית ב  0,1D  ו-    1f z   לכל 0,1z D 

ªª יח כי         1 10 0 ... 0 0mf f f      1עבורm  .טבעי כולשהו  

הוכיחו כי   m
f z z  לכל 0,1z D 

  

בתרגיל זה ªסמן   )6  | Re 0rH z z   ו- | 1D z z  .  

rHיהי   .א   קבוע כלשהוא. הוכיחו כי ההעתקה  z
z

z








מעבירה  

, כלומר Dאל עיגול היחידה  rHאת החצי המישור הימªי  rH D . 

 



  

  

  
    
    
 

  
  www.GooL.co.il-לפתרון מלא בסרטוªי וידאו היכªסו ל  

  .  Guy86222@gmail.com © גיא רוטמן –כתב ופתר   
  
  

:תהי   .ב rf H D  יח שקיימתªªליטית וªאrH  כך ש-    ' 0f f   

rwהוכיחו כי לכל  H  מתקיים 
2

w
w

f
w








. 

  

:תהי   .ג rf H D  יח שקיימותªªליטית וªא, rH   ותªכלומר  ,שו    

כך שמתקיים     0f f    הוכיחו כי לכלrw H   

 מתקיים w
w w

f
w w

 
 

 
 

 
. 

  

בתרגיל זה ªסמן  )7 | 1D z z  . תהי:f D D ליטיתªא  

1 הוכיחו כי לכל  .א 2,z z D מתקיים
   
   

1 2 1 2

1 21 2
11

f z f z z z

z zf z f z

 


 
  

 

z הוכיחו כי לכל  .ב D מתקיים
 
  2 2

' 1

11

f z

zf z



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